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Îáùàÿ õàðàêòåðèñòèêà ðàáîòû

Ìíîãèå òåîðåìû, äîêàçàííûå ñïåðâà äëÿ êîíå÷íûõ ãðóïï, óäà¼òñÿ ïå-
ðåíåñòè íà áîëåå øèðîêèå êëàññû ãðóïï, íàêëàäûâàÿ íà ðàññìàòðèâàåìûå
ãðóïïû òå èëè èíûå îãðàíè÷åíèÿ, áîëåå ñëàáûå, ÷åì êîíå÷íîñòü ÷èñëà ýëå-
ìåíòîâ [1, ñ. 337]. Òàêèå îãðàíè÷åíèÿ íàçûâàþò óñëîâèÿìè êîíå÷íîñòè.
Ïðèìåðàìè ïîäîáíûõ óñëîâèé ÿâëÿþòñÿ ïåðèîäè÷íîñòü è ëîêàëüíàÿ êî-
íå÷íîñòü.

Ãðóïïà íàçûâàåòñÿ ïåðèîäè÷åñêîé, åñëè âñå å¼ ýëåìåíòû èìåþò êîíå÷-
íûå ïîðÿäêè. Ãðóïïîé ïåðèîäà n íàçûâàåòñÿ ãðóïïà, â êîòîðîé âûïîëíÿ-
åòñÿ òîæäåñòâî xn = 1. Íàèìåíüøèé ïåðèîä ãðóïïû íàçûâàåòñÿ å¼ ýêñïî-
íåíòîé. Ãðóïïà íàçûâàåòñÿ ëîêàëüíî êîíå÷íîé, åñëè âñÿêîå å¼ êîíå÷íîå
ïîäìíîæåñòâî ïîðîæäàåò êîíå÷íóþ ïîäãðóïïó.

Âîïðîñ î ñâÿçè ïîíÿòèé ïåðèîäè÷íîñòè è ëîêàëüíîé êîíå÷íîñòè ïîä-
íÿë Ó. Áåðíñàéä â 1900�1901 ãîäàõ [2]. Áîëåå òî÷íî, ãîâîðÿ ñîâðåìåííûì
ÿçûêîì, åãî èíòåðåñîâàëè ñëåäóþùèå âîïðîñû [3]:

Âîïðîñ 1. Ïóñòü n � íàòóðàëüíîå ÷èñëî, è G � ãðóïïà, ïîðÿäêè ýëå-
ìåíòîâ êîòîðîé íå ïðåâîñõîäÿò n. ßâëÿåòñÿ ëè G ëîêàëüíî êîíå÷íîé?

Âîïðîñ 2. Ïóñòü n � íàòóðàëüíîå ÷èñëî. ßâëÿåòñÿ ëè ãðóïïà ïåðèîäà
n ëîêàëüíî êîíå÷íîé?

Â 1902 ãîäó Ó. Áåðíñàéä îïóáëèêîâàë ðàáîòó [4], â êîòîðîé îáñóæäàë
Âîïðîñ 2. Ñî âðåìåíåì ýòîò âîïðîñ ñòàë èçâåñòåí êàê ïðîáëåìà Áåðíñàé-

äà î ãðóïïàõ ïåðèîäà n. Âîïðîñ 1 óïîìèíàëñÿ â êíèãå [5] ñî ññûëêîé íà
Ó. Áåðíñàéäà.

Ýòè âîïðîñû äîâîëüíî ðàçíûå: âòîðîé ÿâëÿåòñÿ ÷àñòíûì ñëó÷àåì ïåð-
âîãî; îäíàêî, íàïðèìåð, äëÿ n = 6 íà Âîïðîñ 2 ïîëó÷åí ïîëîæèòåëüíûé
îòâåò [6], à Âîïðîñ 1 � îòêðûò, ïîñêîëüêó ñîäåðæèò íåðåø¼ííûé ñëó÷àé
Âîïðîñà 2 äëÿ n = 5. Â ñâÿçè ñ ýòèì åñòåñòâåííî ñôîðìóëèðîâàòü àíàëî-
ãè÷íûé âîïðîñ, èñïîëüçóÿ ñëåäóþùåå ïîíÿòèå.

Ñïåêòðîì ïåðèîäè÷åñêîé ãðóïïû G íàçûâàåòñÿ ìíîæåñòâî ω(G) ïîðÿä-
êîâ å¼ ýëåìåíòîâ. Î÷åâèäíî, ñïåêòð ãðóïïû êîíå÷åí òîãäà è òîëüêî òîãäà,
êîãäà êîíå÷åí å¼ ïåðèîä. Â òàêîì ñëó÷àå ñïåêòð îäíîçíà÷íî îïðåäåëÿåòñÿ
ìíîæåñòâîì µ(G) ìàêñèìàëüíûõ ýëåìåíòîâ èç ω(G) ïî îòíîøåíèþ äåëè-
ìîñòè.

Âîïðîñ 3.Ïóñòü ω �ôèêñèðîâàííîå êîíå÷íîå ìíîæåñòâî íàòóðàëüíûõ
÷èñåë, è G � ïåðèîäè÷åñêàÿ ãðóïïà, òàêàÿ ÷òî ω(G) = ω. ßâëÿåòñÿ ëè G
ëîêàëüíî êîíå÷íîé?

Ïîñêîëüêó ñïåêòð ãðóïïû ñîäåðæèò åäèíèöó è çàìêíóò îòíîñèòåëüíî
äåëèìîñòè, òî åñòåñòâåííî íàêëàäûâàòü òàêèå æå îãðàíè÷åíèÿ è íà ìíî-
æåñòâî ω.
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Äàëåå îñíîâíîå âíèìàíèå óäåëÿåòñÿ âîïðîñó 3, à âîïðîñû 1 è 2 çàòðà-
ãèâàþòñÿ ëèøü ïî ìåðå íåîáõîäèìîñòè. Åñòåñòâåííî îïèñûâàòü èñòîðèþ
èññëåäîâàíèÿ ýòèõ âîïðîñîâ è èçâåñòíûå ðåçóëüòàòû âìåñòå.

Ó. Áåðíñàéä â 1902 ãîäó îòìåòèë ëîêàëüíóþ êîíå÷íîñòü ãðóïï ïåðèîäà 2
è äîêàçàë ëîêàëüíóþ êîíå÷íîñòü ãðóïï ïåðèîäà 3 [4]. Âñêîðå áûëî äîêàçàíî
[7, 8, 9], ÷òî åñëè G � ãðóïïà ïåðèîäà 3, ïîðîæä¼ííàÿ d ýëåìåíòàìè, òî
îíà íèëüïîòåíòíà ñòóïåíè ≤ 3 è å¼ ïîðÿäîê îãðàíè÷åí â òåðìèíàõ d.

Ïåðâûì, êòî îáðàòèëñÿ ê Âîïðîñó 3, áûë Á. Íîéìàí. Â 1937 ãîäó îí
äîêàçàë [10], ÷òî åñëè ω(G) = {1, 2, 3}, òî G ëîêàëüíî êîíå÷íà è ÿâëÿåò-
ñÿ ðàñøèðåíèåì ýëåìåíòàðíîé àáåëåâîé ãðóïïû ïîñðåäñòâîì öèêëè÷åñêîé.
Çàìåòèì, ÷òî èç ðåçóëüòàòîâ Á. Íîéìàíà è Ó. Áåðíñàéäà, ñëåäóåò ïîëîæè-
òåëüíûé îòâåò íà Âîïðîñ 1 äëÿ n = 3.

Â 1940 ãîäó È. Í. Ñàíîâ äîêàçàë ëîêàëüíóþ êîíå÷íîñòü ãðóïï ïåðèîäà
4 [11]. Ñòðîåíèå òàêèõ ãðóïï îêàçàëîñü íåñêîëüêî íåîæèäàííûì: ñ ðîñòîì
÷èñëà ïîðîæäàþùèõ ñòóïåíü ðàçðåøèìîñòè ãðóïïû ìîæåò íåîãðàíè÷åííî
ðàñòè [12]. Â òîé æå ðàáîòå È. Í. Ñàíîâ äîêàçàë è ëîêàëüíóþ êîíå÷íîñòü
ãðóïï ñî ñïåêòðîì ω(G) = {1, 2, 3, 4}. Ñòðîåíèå òàêèõ ãðóïï îïèñàíî â
ðàáîòå [13]. Èäåè È. Í. Ñàíîâà òàêæå ôîðìàëèçîâàíû â ðàáîòå [14].

Â 1956 ãîäó âûøëà çíàìåíèòàÿ ñòàòüÿ Ô. Õîëëà è Ã. Õèãìåíà [15],
ïðåäîñòàâèâøàÿ ìàòåìàòèêàì íîâûå ìîùíûå ìåòîäû äëÿ èññëåäîâàíèÿ êî-
íå÷íûõ ãðóïï. Â ÷àñòíîñòè, îíà ñïîäâèãëà Ì. Õîëëà íàïèñàòü ðàáîòó [6],
ãäå îí äîêàçàë ëîêàëüíóþ êîíå÷íîñòü ãðóïï ïåðèîäà 6 è îïèñàë èõ íîð-
ìàëüíîå ñòðîåíèå â äóõå ýòîé ñòàòüè.

Çàìåòèì, ÷òî ïîçäíåå â ðàáîòå [16] Ì. Íüþìåí ñóùåñòâåííî ñîêðàòèë
äîêàçàòåëüñòâî Ì. Õîëëà, ñâåäÿ åãî ê íåêîòîðîìó óòâåðæäåíèþ, êîòîðîå
îí ïðîâåðèë ñ ïîìîùüþ êîìïüþòåðà. È. Ã. Ëûñ¼íîê â [17] îñâîáîäèë äîêà-
çàòåëüñòâî Íüþìåíà îò êîìïüþòåðíûõ âû÷èñëåíèé.

Â 1959 ãîäó Ï. Ñ. Íîâèêîâ àíîíñèðîâàë ñóùåñòâîâàíèå áåñêîíå÷íîé êî-
íå÷íî ïîðîæä¼ííîé ãðóïïû êîíå÷íîãî ïåðèîäà [18]. Â 1968 ãîäó Ï. Ñ. Íî-
âèêîâ è Ñ. È. Àäÿí íàïèñàëè ñåðèþ ðàáîò [19, 20, 21], â êîòîðûõ äîêàçû-
âàëîñü ñóùåñòâîâàíèå áåñêîíå÷íîé m�ïîðîæä¼ííîé ãðóïïû ïåðèîäà n äëÿ
íå÷¼òíîãî n ≥ 4381. Â 1975 ãîäó âûøëà êíèãà Ñ. È. Àäÿíà [22], ãäå îöåíêà
áûëà ïîíèæåíà äî íå÷¼òíîãî n ≥ 665. Ãåîìåòðè÷åñêè íàãëÿäíûé âàðèàíò
äîêàçàòåëüñòâà äëÿ íå÷¼òíûõ n > 1010 áûë ïðåäëîæåí À. Þ. Îëüøàíñêèì
[23, 24], êîòîðûé ïîçäíåå [25] íà îñíîâå óñîâåðøåíñòâîâàííîãî èì ãåîìåò-
ðè÷åñêîãî ìåòîäà ïîñòðîèë ïðèìåðû áåñêîíå÷íûõ p-ãðóïï (p ïðîñòîå), âñå
ñîáñòâåííûå ïîäãðóïïû êîòîðûõ èìåþò ïîðÿäîê p (òàê íàçûâàåìûå "ìîí-
ñòðû Òàðñêîãî"); â [26] ïðåäëîæåí äðóãîé ñïîñîá ïîñòðîåíèÿ òàêèõ ïðè-
ìåðîâ. Ñóùåñòâîâàíèå íå ëîêàëüíî êîíå÷íûõ ãðóïï êîíå÷íîãî ïåðèîäà 2t

áûëî àíîíñèðîâàíî â 1992 ãîäó íåçàâèñèìî Ñ. È. Èâàíîâûì è È. Ã. Ëû-
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ñ¼íêîì. Èõ ðàáîòû [27] è [28] ñ äîêàçàòåëüñòâàìè âûøëè â 1994 è 1996
ãîäàõ ñîîòâåòñòâåííî. Â ÷àñòíîñòè, â ðàáîòå È. Ã. Ëûñ¼íêà äîêàçûâàåòñÿ
ñóùåñòâîâàíèå áåñêîíå÷íîé m-ïîðîæä¼ííîé ãðóïïû ïåðèîäà n äëÿ ëþáûõ
m ≥ 2 è n ≥ 8000.

Èç îáñóæäåíèÿ âûøå âèäíà îñîáàÿ ðîëü ýëåìåíòîâ ïîðÿäêà 2, êîòîðûå
ïðèíÿòî íàçûâàòü èíâîëþöèÿìè. Äâå èíâîëþöèè âñåãäà ïîðîæäàþò ïîíÿò-
íî óñòðîåííóþ ãðóïïó äèýäðà. Â ðàáîòàõ Ð. Áðàóýðà óñòàíîâëåíà ãëóáîêàÿ
âçàèìîñâÿçü ìåæäó öåíòðàëèçàòîðàìè èíâîëþöèé êîíå÷íîé ãðóïïû è å¼
ñòðîåíèåì, íàïðèìåð, äîêàçàíî, ÷òî èìååòñÿ ëèøü êîíå÷íîå ÷èñëî ïðîñòûõ
ãðóïï ñ çàäàííûì öåíòðàëèçàòîðîì èíâîëþöèè [29]. Â çíàìåíèòîé ðàáîòå
Ó. Ôåéòà è Ä. Òîìïñîíà [30], äîêàçàíî, ÷òî ëþáàÿ êîíå÷íàÿ íåðàçðåøèìàÿ
ãðóïïà ñîäåðæèò èíâîëþöèþ.

Â 1972 ãîäó Â. Ï. Øóíêîâ [31] äîêàçàë çàìå÷àòåëüíóþ òåîðåìó î ëî-
êàëüíîé êîíå÷íîñòè ïåðèîäè÷åñêîé ãðóïïû ñ êîíå÷íûì öåíòðàëèçàòîðîì
èíâîëþöèè. Ïîÿâèëàñü íàäåæäà, ÷òî íåêîòîðûå ðåçóëüòàòû î êîíå÷íûõ
ãðóïïàõ ñ èíâîëþöèÿìè ìîãóò áûòü ïåðåíåñåíû íà ïåðèîäè÷åñêèå ãðóïïû.
Êðîìå òîãî, ïîÿâèëñÿ è ìåòîä äëÿ ïîäîáíûõ èññëåäîâàíèé, è ýòîò ìåòîä
èñïîëüçóåòñÿ â äèññåðòàöèè. Îòìåòèì ðàáîòó [32], ñîäåðæàùóþ äðóãîå äî-
êàçàòåëüñòâî òåîðåìû Â. Ï. Øóíêîâà.

Ðàáîòà Ì. Íüþìåíà [33] 1979 ãîäà âåðíóëà â ïîâåñòêó èññëåäîâàíèé Âî-
ïðîñ 3. Îíà ïîñâÿùåíà 70-ëåòèþ Á. Íîéìàíà, ïðèâîäèò îáçîð èññëåäîâàíèé
ïî ýòîé òåìàòèêå è â êà÷åñòâå íîâîãî ðåçóëüòàòà ñîäåðæèò îïèñàíèå ãðóïï
G ñî ñïåêòðîì ω(G) = {1, 2, 5}.

Ñïóñòÿ ðîâíî 20 ëåò, â 1999 ãîäó Í. Ãóïòà è Â. Ä. Ìàçóðîâ îïóáëèêîâà-
ëè ðàáîòó [34], ñîäåðæàùóþ ñóùåñòâåííûå ïðîäâèæåíèÿ ïî ýòîìó âîïðîñó.
Îíè äîêàçàëè, ÷òî åñëè ω(G) ÿâëÿåòñÿ ñîáñòâåííûì ïîäìíîæåñòâîì ìíî-
æåñòâà {1, 2, 3, 4, 5}, òî ëèáî G ëîêàëüíî êîíå÷íà, ëèáî ñîäåðæèò íèëüïî-
òåíòíóþ íîðìàëüíóþ ïîäãðóïïó N , òàêóþ ÷òî G/N ÿâëÿåòñÿ 5−ãðóïïîé.
Èç ðàáîò Ý. ßáàðû [35, 36] ñëåäóåò, ÷òî â ïîñëåäíåì ñëó÷àå G/N êîíå÷íà,
åñëè N 6= 1 Òàêèì îáðàçîì, G ëîêàëüíî êîíå÷íà, èëè ÿâëÿåòñÿ ãðóïïîé
ïåðèîäà 5. Ý. ßáàðà, ïî ñóòè, äîêàçûâàåò, ÷òî ãðóïïà ïåðèîäà 5, äåéñòâó-
þùàÿ ñâîáîäíî, ò.å. áåç íåòðèâèàëüíûõ íåïîäâèæíûõ òî÷åê, íà àáåëåâîé
ãðóïïå, ÿâëÿåòñÿ öèêëè÷åñêîé, � àíàëîã èçâåñòíîãî óòâåðæäåíèÿ â òåîðèè
êîíå÷íûõ ãðóïï. Îòìåòèì òàêæå ðàáîòû [37, 38], ïîñâÿù¼ííûå ñâîáîäíîìó
äåéñòâèþ, êîòîðûå èñïîëüçóþòñÿ â äèññåðòàöèè. Ðàáîòû [39, 40, 41] ñî-
äåðæàò ðåçóëüòàòû î {2, 3}− ãðóïïàõ, äåéñòâóþùèõ ñâîáîäíî íà àáåëåâûõ
ãðóïïàõ. Ñâîáîäà äåéñòâèÿ òàêæå åñòåñòâåííî âîçíèêàåò â {2, 3}−ãðóïïàõ,
íå ñîäåðæàùèõ ýëåìåíòîâ ïîðÿäêà 6, èçó÷àâøèõñÿ â ðàáîòàõ [42, 43, 44, 45].
Ðåçþìèðîâàòü ðåçóëüòàòû ýòèõ ðàáîò ïî èññëåäîâàíèþ Âîïðîñà 3 ìîæíî
ñëåäóþùèì óòâåðæäåíèåì: åñëè G ÿâëÿåòñÿ ãðóïïîé ïåðèîäà 72 è íå ñî-
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äåðæèò ýëåìåíòîâ ïîðÿäêà 6, òî G ëîêàëüíî êîíå÷íà. Çàìåòèì, ÷òî ñóùå-
ñòâóþò íå ëîêàëüíî êîíå÷íûå ãðóïïû G ñ µ(G) = {2, 3n}, ãäå n ≥ 7 [46] è
µ(G) = {2m, 3}, ãäå m ≥ 54 [43].

Ïåðèîäè÷åñêóþ ãðóïïó G íàçîâ¼ì ãðóïïîé ñ ïëîòíûì ñïåêòðîì, èëè
OCn-ãðóïïîé, åñëè å¼ ñïåêòð ñîñòîèò èç âñåõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë îò 1 äî
íåêîòîðîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà n, ò.å. ω(G) = {1, 2, . . . , n}. Â 1991 ãîäó
Ð. Áðàíäë è Â. Øè îïóáëèêîâàëè ðàáîòó [47], êîòîðàÿ ñîäåðæèò êëàññè-
ôèêàöèþ âñåõ êîíå÷íûõ OCn-ãðóïï. Â ÷àñòíîñòè, îíè äîêàçàëè, ÷òî ïðè
n > 8 êîíå÷íûõ OCn-ãðóïï íå ñóùåñòâóåò. Èç íàïèñàííîãî âûøå è ðàáîòû
[48] ñëåäóåò, ÷òî ïðè n ≤ 5 ïåðèîäè÷åñêèå OCn ãðóïïû ëîêàëüíî êîíå÷-
íû. Â äèññåðòàöèè ðåø¼í Âîïðîñ 3 äëÿ ïåðèîäè÷åñêèõ OC6 è OC7 ãðóïï:
äîêàçàíî, ÷òî òàêèå ãðóïïû ÿâëÿþòñÿ ëîêàëüíî êîíå÷íûìè. Òåì ñàìûì,
ðåøåíû âîïðîñû 16.56 Â. Ä. Ìàçóðîâà è 19.80 Â. Øè èç Êîóðîâñêîé òåò-
ðàäè [73], ÿâëÿþùèåñÿ òàêæå ÷àñòüþ âîïðîñà 13.64 Â.Øè îò 1995 ãîäà.

Â êîíöå 1980-õ ãîäîâ ïîÿâèëîñü öåëîå íàïðàâëåíèå èññëåäîâàíèé â òåî-
ðèè êîíå÷íûõ ãðóïï, ïîñâÿù¼ííîå âîïðîñàì ðàñïîçíàâàíèÿ íåàáåëåâûõ êî-
íå÷íûõ ïðîñòûõ ãðóïï ïî ñïåêòðó. Ñðåäè ïåðâûõ èññëåäîâàòåëåé áûëè
Â. Øè è Â.Ä.Ìàçóðîâ, ýòîìó íàïðàâëåíèþ ïî ñóòè ïðèíàäëåæèò è óïî-
ìÿíóòàÿ âûøå ðàáîòà [47].

Ïóñòü M � íåêîòîðîå ìíîæåñòâî ïåðèîäè÷åñêèõ ãðóïï è G ∈ M. Äâå
ãðóïïû íàçûâàþòñÿ èçîñïåêòðàëüíûìè, åñëè èõ ñïåêòðû ðàâíû. Ãîâîðÿò,
÷òî G ðàñïîçíàâàåìà ïî ñïåêòðó â M, åñëè ëþáàÿ ãðóïïà, èçîñïåêòðàëü-
íàÿ G è ëåæàùàÿ âM, èçîìîðôíà G. Ê íàñòîÿùåìó âðåìåíè ïîêàçàíî, ÷òî
ìíîãèå êîíå÷íûå ïðîñòûå ãðóïïû ðàñïîçíàâàåìû ïî ñïåêòðó â êëàññå êî-
íå÷íûõ ãðóïï: îáçîð òåêóùåãî ñîñòîÿíèÿ èññëåäîâàíèé â ýòîì íàïðàâëåíèè
ìîæíî íàéòè, íàïðèìåð, â [49]. Îòìåòèì, ÷òî âîïðîñ ðàñïîçíàâàíèÿ íåàáå-
ëåâûõ êîíå÷íûõ ïðîñòûõ ãðóïï ïî ñïåêòðó â êëàññå âñåõ ãðóïï, ÿâëÿåòñÿ
÷àñòíûì ñëó÷àåì Âîïðîñà 3.

Â 1999 À.Õ.Æóðòîâ è Â.Ä.Ìàçóðîâ äîêàçàëè [50], ÷òî ïðîåêòèâíûå ñïå-
öèàëüíûå ëèíåéíûå ãðóïïû L2(2

m) ðàñïîçíàâàåìû ïî ñïåêòðó â êëàññå
âñåõ ãðóïï äëÿ ëþáîãî m > 1. Ýòà ðàáîòà ïîä÷åðêèâàåò âàæíóþ ñâÿçü
ìåæäó óñòðîéñòâîì öåíòðàëèçàòîðà èíâîëþöèè, êîòîðûé â äàííîì ñëó-
÷àå ÿâëÿåòñÿ ýëåìåíòàðíîé àáåëåâîé 2-ãðóïïîé, è ñòðîåíèåì ïåðèîäè÷åñêîé
ãðóïïû. Â ðàáîòå [51] ïîëó÷åí àíàëîãè÷íûé ðåçóëüòàò äëÿ ãðóïïû L2(7),
ñïåêòð êîòîðîé ñîñòîèò èç äåëèòåëåé ÷èñåë {3, 4, 7}. Ïîñêîëüêó çíàêîïåðå-
ìåííàÿ ãðóïïà A7 ÿâëÿåòñÿ åäèíñòâåííîé êîíå÷íîé OC7 ãðóïïîé [47], òî
èç ëîêàëüíîé êîíå÷íîñòè OC7 ãðóïï, äîêàçàííîé â äèññåðòàöèè, ñëåäóåò
ðàñïîçíàâàåìîñòü ãðóïïû A7 ïî ñïåêòðó â êëàññå ïåðèîäè÷åñêèõ ãðóïï. Â
äèññåðòàöèè òàêæå äîêàçûâàåòñÿ, ÷òî ãðóïïû Ìàòü¼ M10 è M21 ' L3(4)
ðàñïîçíàâàåìû ïî ñïåêòðó â êëàññå ïåðèîäè÷åñêèõ ãðóïï.
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Èçâåñòíû ïðèìåðû êîíå÷íûõ ïðîñòûõ ãðóïï, êîòîðûå ðàñïîçíàâàåìû
ïî ñïåêòðó â êëàññå êîíå÷íûõ ãðóïï, íî íå ðàñïîçíàâàåìû â êëàññå ïå-
ðèîäè÷åñêèõ ãðóïï [52]. Îíè ñâÿçàíû ñ íå ëîêàëüíî êîíå÷íûìè ãðóïïàìè
áîëüøîãî ÷¼òíîãî ïåðèîäà, îáåñïå÷èâàþùèìè îòðèöàòåëüíîå ðåøåíèå ïðî-
áëåìû Áåðíñàéäà.

Çàìåòèì, ÷òî åñëè G � ýòî OC6 èëè OC7 ãðóïïà, òî G ñîäåðæèò èíâî-
ëþöèþ i è öåíòðàëèçàòîð èíâîëþöèè H = CG(i) ÿâëÿåòñÿ ãðóïïîé ïåðè-
îäà 12 áåç ýëåìåíòîâ ïîðÿäêà 12, ò.å. µ(H) = {4, 6}. Â ñâÿçè ñ ïðîáëåìîé
Áåðíñàéäà äëÿ ãðóïï ïåðèîäà 12 â íåñêîëüêèõ ðàáîòàõ ïîëó÷åíû òàê íàçû-
âàåìûå ðåäóêöèîííûå ðåçóëüòàòû. Òàê 2-äëèíà [53] è 3-äëèíà [15] ãðóïïû
ïåðèîäà 12 íå ïðåâîñõîäèò äâóõ è ýòà ãðàíèöà òî÷íàÿ. Â [54] äîêàçàíî, ÷òî
ãðóïïà ïåðèîäà 12 ëîêàëüíî êîíå÷íà, åñëè êîíå÷íà ëþáàÿ å¼ ïîäãðóïïà,
ïîðîæä¼ííàÿ òðåìÿ ýëåìåíòàìè ïîðÿäêà 3. Âîïðîñ î ëîêàëüíîé êîíå÷íî-
ñòè ãðóïï ïåðèîäà 12 îòêðûò. Îòìåòèì òàêæå ðàáîòó [55], ãäå äîêàçàíî,
÷òî íàèáîëüøàÿ êîíå÷íàÿ ãðóïïà ïåðèîäà 12, ïîðîæä¼ííàÿ èíâîëþöèåé è
ýëåìåíòîì ïîðÿäêà 3, èìååò ïîðÿäîê 266 · 37. Â äèññåðòàöèè äîêàçûâàåòñÿ,
÷òî ãðóïïà ïåðèîäà 12 áåç ýëåìåíòîâ ïîðÿäêà 12 ëîêàëüíî êîíå÷íà. Ýòîò
ðåçóëüòàò îáîáùàåò òåîðåìû È. Í. Ñàíîâà [11] è Ì. Õîëëà [6]. Êðîìå òîãî,
îí ïðîÿñíÿåò ñòðîåíèå öåíòðàëèçàòîðîâ èíâîëþöèé â OC6 è OC7 ãðóïïàõ.
Â äèññåðòàöèè òàêæå äîêàçûâàåòñÿ, ÷òî ãðóïïà ïåðèîäà 12 ëîêàëüíî êî-
íå÷íà, åñëè âûïîëíåíî îäíî èç ñëåäóþùèõ óñëîâèé:
a) ïîðÿäîê ïðîèçâåäåíèÿ ëþáûõ äâóõ èíâîëþöèé èç ãðóïïû íå ðàâåí 4;
á) ïîðÿäîê ïðîèçâåäåíèÿ ëþáûõ äâóõ èíâîëþöèé èç ãðóïïû íå ðàâåí 6.

Îòìåòèì, ÷òî ïîäîáíûå óñëîâèÿ õîðîøî èçâåñòíû â òåîðèè êîíå÷íûõ
ãðóïï. Êîíå÷íàÿ ãðóïïà íàçûâàåòñÿ ãðóïïîé n-òðàíñïîçèöèé, åñëè îíà ïî-
ðîæäàåòñÿ êëàññîì ñîïðÿæ¼ííûõ èíâîëþöèé D è ïîðÿäîê ïðîèçâåäåíèÿ
ëþáûõ äâóõ ýëåìåíòîâ èç D íå ïðåâîñõîäèò n.

Êîíå÷íûå ãðóïïû 3-òðàíñïîçèöèé íà÷àë èçó÷àòü Á.Ôèøåð [56, 57],
îíè ïîëíîñòüþ êëàññèôèöèðîâàíû [58]. Êðîìå òîãî, ëþáàÿ ãðóïïà 3-
òðàíñïîçèöèé ÿâëÿåòñÿ ëîêàëüíî êîíå÷íîé [59]. Ñïîðàäè÷åñêèå ãðóïïû
Ôèøåðà, Áýáè ìîíñòð è Ìîíñòð [60] ÿâëÿþòñÿ ãðóïïàìè 3, 4 è 6-
òðàíñïîçèöèé ñîîòâåòñòâåííî. Èñïîëüçóÿ íàðàáîòàííûå â äèññåðòàöèè ìå-
òîäû, áûëè êëàññèôèöèðîâàíû ìèíèìàëüíûå 3-ïîðîæä¼ííûå ãðóïïû 6-
òðàíñïîçèöèé, ò.å. ãðóïïû G, äëÿ êîòîðûõ âûïîëíåíû ñëåäóþùèå óñëîâèÿ:
(1) G ïîðîæäàåòñÿ òðåìÿ ýëåìåíòàìè èç êëàññà ñîïðÿæ¼ííîñòè D, ñîñòîÿ-
ùèì èç 6-òðàíñïîçèöèé;
(2) åñëè H ≤ G è H = 〈H ∩ D〉, òî ëèáî H = G ëèáî H ìîæåò áûòü
ïîðîæäåíà äâóìÿ ýëåìåíòàìè èç D.

Ýòîò ðåçóëüòàò áûë èñïîëüçîâàí â òåîðèè Ìàéîðàíà, ïðåäëîæåííîé
À. À. Èâàíîâûì [61] â êà÷åñòâå àêñèîìàòèçàöèè íåêîòîðûõ ñâîéñòâ àëãåáðû
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Ãðàéñà [62]. Íàïîìíèì, ÷òî ãðóïïà Ìîíñòð M � íàèáîëüøàÿ èç äâàäöàòè
øåñòè ñïîðàäè÷åñêèõ ãðóïï � áûëà âïåðâûå ïîñòðîåíà, êàê ãðóïïà àâòî-
ìîðôèçìîâ 196884-ìåðíîé êîììóòàòèâíîé íåàññîöèàòèâíîé âåùåñòâåííîé
àëãåáðû Ãðàéñà [62].

Äðóãèì íàïðàâëåíèåì èññëåäîâàíèé, ïðåäâàðÿâøèì èçó÷åíèå ãðóïï ñ
ïëîòíûì ñïåêòðîì, áûëè ïîïûòêè ðàñïðîñòðàíèòü èçâåñòíûå â òåîðèè êî-
íå÷íûõ ãðóïï ðåçóëüòàòû Áýðà-Ñóçóêè íà ïåðèîäè÷åñêèå ãðóïïû.

Îáîçíà÷èì ÷åðåç Op(G) ìàêñèìàëüíóþ íîðìàëüíóþ p-ïîäãðóïïó ïåðè-
îäè÷åñêîé ãðóïïû G. Ñëåäóþùåå óòâåðæäåíèå èçâåñòíî êàê òåîðåìà Áýðà-
Ñóçóêè. Ïóñòü x � p-ýëåìåíò êîíå÷íîé ãðóïïû G, òîãäà x ∈ Op(G) â òîì è
òîëüêî â òîì ñëó÷àå, åñëè 〈xg, xh〉 � p-ãðóïïà äëÿ âñåõ g, h ∈ G [63, 64, 65].
Ñóùåñòâóåò è íåñêîëüêî äðóãèõ ýêâèâàëåíòíûõ ôîðìóëèðîâîê.

Ýòà òåîðåìà ïðèìåíÿëàñü â òåîðèè êîíå÷íûõ ðàçðåøèìûõ ãðóïï [66]
è ïðè êëàññèôèêàöèè êîíå÷íûõ ïðîñòûõ ãðóïï [67]. Âàæíûì ïðàêòè÷å-
ñêèì ñëåäñòâèåì òåîðåìû Áýðà-Ñóçóêè ÿâëÿåòñÿ óòâåðæäåíèå î òîì, ÷òî â
ïðîñòîé ãðóïïå G ëþáàÿ èíâîëþöèÿ èíâåðòèðóåò íåêîòîðûé íååäèíè÷íûé
ýëåìåíò íå÷¼òíîãî ïîðÿäêà [65].

Ðàçëè÷íûå îáîáùåíèÿ è àíàëîãè òåîðåìû Áýðà�Ñóçóêè èññëåäîâàëèñü
ìíîãèìè àâòîðàìè (ñì., íàïðèìåð, [69, 70, 71, 68]). Â ðàáîòå [72], âîøåä-
øåé â êàíäèäàòñêóþ äèññåðòàöèþ ñîèñêàòåëÿ, áûë äîêàçàí àíàëîã òåîðåìû
Áýðà-Ñóçóêè äëÿ ãðóïï ñ óñëîâèåì ìàêñèìàëüíîñòè äëÿ íèëüïîòåíòíûõ
ïîäãðóïï.

Â 1990 ãîäó À. Â. Áîðîâèê çàïèñàë â Êîóðîâñêóþ òåòðàäü [73] âîïðîñ
11.11.à) î òîì, ñïðàâåäëèâà ëè òåîðåìà Áýðà-Ñóçóêè â êëàññå ïåðèîäè÷å-
ñêèõ ãðóïï, îòìåòèâ, ÷òî îñîáûé èíòåðåñ âûçûâàåò ñëó÷àé p = 2.

Â äèññåðòàöèè òåîðåìà Áýðà-Ñóçóêè äëÿ p = 2 îáîáùàåòñÿ íà ãðóïïû
ïåðèîäà 4k, ãäå k íå÷¼òíî. Îòìåòèì, ÷òî â ýòîì ñëó÷àå 2-ðàäèêàë O2(G) ÿâ-
ëÿåòñÿ ãðóïïîé ïåðèîäà 4 è ïîòîìó ëîêàëüíî êîíå÷åí. Ïîñëåäíåå íàáëþäå-
íèå ïîêàçûâàåò, êàê ýòîò ðåçóëüòàò ìîæíî èñïîëüçîâàòü äëÿ èññëåäîâàíèé
ãðóïï ñ çàäàííûì ñïåêòðîì, îáñóæäàâøèõñÿ âûøå. Â ðàáîòå [52] äîêàçûâà-
åòñÿ ñóùåñòâîâàíèå ãðóïïû ïåðèîäà, äåëÿùåãîñÿ íà 248, â êîòîðîé ëþáûå
äâå èíâîëþöèè ïîðîæäàþò 2-ãðóïïó, íî 2 - ðàäèêàë ðàâåí 1.

Â äèññåðòàöèîííîé ðàáîòå èñïîëüçóþòñÿ êîìïüþòåðíûå âû÷èñëåíèÿ â
GAP [74] ïî àëãîðèòìó ïåðå÷èñëåíèÿ ñìåæíûõ êëàññîâ. Îòìåòèì, ÷òî èäåÿ
èñïîëüçîâàòü ìàøèííûå âû÷èñëåíèÿ â ýòîé îáëàñòè èññëåäîâàíèé ïîÿâè-
ëàñü ïðàêòè÷åñêè ñðàçó æå ñ ðàñïðîñòðàíåíèåì êîìïüþòåðîâ. Îíà àêòèâíî
îáñóæäàëàñü óæå íà êîíôåðåíöèè ïî áåðíñàéäîâûì ãðóïïàì â Áèëôåëäå â
1977 ãîäó, è â ïîñëåäóþùèõ ïóáëèêàöèÿõ [75, 76]. Íàïðèìåð, êîìïüþòåðû
èñïîëüçîâàëèñü äëÿ èçó÷åíèÿ ñâîéñòâ ãðóïï ïåðèîäà 8 [77] è äëÿ ñðàâíåíèÿ
èõ ñî ñâîéñòâàìè áåñêîíå÷íûõ áåðíñàéäîâûõ ãðóïï [78].
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Ïóñòü B(m,n) îáîçíà÷àåò ñâîáîäíóþ m-ïîðîæä¼ííóþ ãðóïïó ïåðèîäà
n, à B0(m,n) � íàèáîëüøóþ êîíå÷íóþ m-ïîðîæä¼ííóþ ãðóïïó ïåðèîäà
n [79, 80]. Â ðàáîòå [81] èçó÷àëàñü ïðèðîäà ñîîòíîøåíèé, íåîáõîäèìûõ
äëÿ äîêàçàòåëüñòâà êîíå÷íîñòè B(2, 6). Ïîêàçàíî, ÷òî òðåáóåòñÿ îò 22 äî
2124 ñîîòíîøåíèé, èñïîëüçóþùèõ øåñòóþ ñòåïåíü, äëÿ îïðåäåëåíèÿ ãðóï-
ïû B(2, 6). Àâòîðû ðàáîòû îòìå÷àþò îãðàíè÷åííîñòü âîçìîæíîñòåé êîì-
ïüþòåðà, ñ÷èòàÿ, ÷òî íåïîñðåäñòâåííûì ïåðå÷èñëåíèåì ñìåæíûõ êëàññîâ
íå óäàñòñÿ íè äîêàçàòü êîíå÷íîñòü B(2, 6), íè íàéòè íåáîëüøîå ìíîæåñòâî
ïîðîæäàþùèõ, ïîñêîëüêó |B(2, 6)| = 228325. Òàêèì îáðàçîì, â âîïðîñàõ
áåðíñàéäîâîãî òèïà êîìïüþòåðíûå âû÷èñëåíèÿ ìîãóò èãðàòü òîëüêî âñïî-
ìîãàòåëüíóþ ðîëü. Ïðèâåä¼ì òàêæå íåñêîëüêî èçâåñòíûõ îöåíîê, êîòîðûå
ïîêàçûâàþò ñïåöèôèêó ðàáîòû ñ ýëåìåíòàìè ïîðÿäêà 5 è 7, â òîì ÷èñ-
ëå ïðè êîìïüþòåðíûõ âû÷èñëåíèÿõ. Ãðóïïà B0(2, 5) èìååò ïîðÿäîê 534 è
ñòóïåíü íèëüïîòåíòíîcòè 12 [82]. Ãðóïïà B0(2, 7) èìååò ïîðÿäîê 720416 è
ñòóïåíü íèëüïîòåíòíîcòè 28 [83].

Íàêîíåö, îòìåòèì, ÷òî ðàññìàòðèâàåìûì â äèññåðòàöèè âîïðîñàì ïî-
ñâÿùåíî íåñêîëüêî îáçîðîâ [3, 84].

Öåëü è îñíîâíûå ðåçóëüòàòû äèññåðòàöèè.

Öåëü äèññåðòàöèè ñîñòîèò â ðàçðàáîòêå ìåòîäîâ è äîêàçàòåëüñòâå ëî-
êàëüíîé êîíå÷íîñòè ãðóïï ñ ïëîòíûì ñïåêòðîì. Îñíîâíûå ðåçóëüòàòû äèñ-
ñåðòàöèè òàêîâû.

1. Äîêàçàíà ëîêàëüíàÿ êîíå÷íîñòü OC6 è OC7 ãðóïï. Ðåçóëüòàò îïóá-
ëèêîâàí â ñòàòüÿõ [93, 85, 86, 87].

2. Äîêàçàíà ëîêàëüíàÿ êîíå÷íîñòü ãðóïï ïåðèîäà 12 áåç ýëåìåíòîâ ïî-
ðÿäêà 12. Ðåçóëüòàò îïóáëèêîâàí â ñòàòüå [96].

3. Äîêàçàíà ðàñïîçíàâàåìîñòü ãðóïï M10 è L3(4) ïî ñïåêòðó â êëàññå
âñåõ ãðóïï. Ðåçóëüòàò îïóáëèêîâàí â ñòàòüÿõ [92, 91].

4. Äîêàçàíî, ÷òî òåîðåìà Áýðà-Ñóçóêè äëÿ p = 2 ñïðàâåäëèâà â ãðóïïàõ
ïåðèîäà 4k, ãäå k íå÷¼òíî. Ðåçóëüòàò îïóáëèêîâàí â ñòàòüå [94].

5. Êëàññèôèöèðîâàíû ìèíèìàëüíûå 3-ïîðîæä¼ííûå ãðóïïû 6-
òðàíñïîçèöèé. Ðåçóëüòàò îïóáëèêîâàí â ñòàòüå [88].

6. Äîêàçàíî, ÷òî åñëè µ(G) = {4, p, 9}, ãäå p ∈ {5, 7}, òî G ëîêàëüíî
êîíå÷íà; à åñëè µ(G) = {6, 7}, òî G ÿâëÿåòñÿ ðàñøèðåíèåì ëîêàëüíî êî-
íå÷íîé ãðóïïû ñ ïîìîùüþ ãðóïïû áåç èíâîëþöèé. Ðåçóëüòàò îïóáëèêîâàí
â ñòàòüÿõ [90, 89].

7. Äîêàçàíî, ÷òî ãðóïïà ïåðèîäà 12 ëîêàëüíî êîíå÷íà, åñëè âûïîëíåíî
îäíî èç ñëåäóþùèõ óñëîâèé:
a) ïîðÿäîê ïðîèçâåäåíèÿ ëþáûõ äâóõ èíâîëþöèé èç ãðóïïû íå ðàâåí 4;
á) ïîðÿäîê ïðîèçâåäåíèÿ ëþáûõ äâóõ èíâîëþöèé èç ãðóïïû íå ðàâåí 6.
Ðåçóëüòàò îïóáëèêîâàí â ñòàòüÿõ [97, 95].
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Ðåçóëüòàòû äèññåðòàöèè îïóáëèêîâàíû â [97, 95, 96, 92, 93, 94, 91, 90, 89,
88, 85, 86, 87] â èçäàíèÿõ, âõîäÿùèõ â ïåðå÷åíü ðåöåíçèðóåìûõ íàó÷íûõ
æóðíàëîâ, â êîòîðûõ äîëæíû áûòü îïóáëèêîâàíû îñíîâíûå ðåçóëüòàòû
äèññåðòàöèè íà ñîèñêàíèå ó÷åíûõ ñòåïåíåé äîêòîðà è êàíäèäàòà íàóê. Ðå-
çóëüòàòû 2 è 4 ïîëó÷åíû àâòîðîì ëè÷íî, îñòàëüíûå ðåçóëüòàòû ïîëó÷åíû â
íåðàçäåëèìîì ñîàâòîðñòâå: [97] c Ä. Â. Ëûòêèíîé è Â. Ä. Ìàçóðîâûì; [95]
c Â. Ä. Ìàçóðîâûì; [92] c Ä. Â. Ëûòêèíîé è Ý. ßáàðîé; [93] c Ä. Â. Ëûò-
êèíîé, Â. Ä. Ìàçóðîâûì è Ý. ßáàðîé; [91, 90, 86, 87] c Ý. ßáàðîé; [89] ñ
Â. Ãî; [88] c Ì. Âèáðîó è À. Ì. Ñòàðîëåòîâûì.

Íîâèçíà è íàó÷íàÿ çíà÷èìîñòü ðàáîòû.

Â äèññåðòàöèè èçó÷àþòñÿ ïåðèîäè÷åñêèå ãðóïïû ñ çàäàííûì ñïåêòðîì.
Íàèáîëåå çíà÷èòåëüíûé ðåçóëüòàò äèññåðòàöèè � äîêàçàòåëüñòâî ëîêàëü-
íîé êîíå÷íîñòè OC6 è OC7 ãðóïï, è ïîëó÷åíèå íîâûõ ïðèìåðîâ ïðîñòûõ
ãðóïï ðàñïîçíàâàåìûõ ïî ñïåêòðó â êëàññå âñåõ ãðóïï. Âàæíûì èíñòðó-
ìåíòîì ýòîé ðàáîòû ñòàë ðåçóëüòàò î ëîêàëüíîé êîíå÷íîñòè ãðóïï ïåðè-
îäà 12 áåç ýëåìåíòîâ ïîðÿäêà 12, îáîáùàþùèé ðåçóëüòàòû È. Í. Ñàíîâà
è Ì. Õîëëà, è îïèñûâàþùèé ñòðîåíèå öåíòðàëèçàòîðîâ èíâîëþöèé â OC6

è OC7 ãðóïïàõ, à òàêæå äîêàçàòåëüñòâî íàëîãà òåîðåìû Áýðà-Ñóçóêè äëÿ
ãðóïï 2-ïåðèîäà 4. Âñå îñíîâíûå ðåçóëüòàòû äèññåðòàöèè ÿâëÿþòñÿ íîâû-
ìè. Îíè ìîãóò áûòü âêëþ÷åíû â ñïåöêóðñû äëÿ ñòóäåíòîâ è àñïèðàíòîâ,
ñïåöèàëèçèðóþùèõñÿ â îáëàñòè àëãåáðû.

Ìåòîäû èññëåäîâàíèÿ. Â ðàáîòå èñïîëüçóþòñÿ êëàññè÷åñêèå ìåòîäû
òåîðèè ãðóïï: òåîðèÿ êîíå÷íûõ ïðîñòûõ ãðóïï, ìåòîäû ëîêàëüíîãî àíà-
ëèçà, òåîðèÿ ïåðèîäè÷åñêèõ ãðóïï, à òàêæå âû÷èñëåíèÿ â ñèñòåìå êîì-
ïüþòåðíîé àëãåáðû GAP, èñïîëüçóþùèå àëãîðèòì ïåðå÷èñëåíèÿ ñìåæíûõ
êëàññîâ. Êðîìå òîãî, â ðàáîòå èñïîëüçóþòñÿ îðèãèíàëüíûå ìåòîäû, ðàçðà-
áîòàííûå àâòîðîì.

Àïðîáàöèÿ ðàáîòû. Ïî ðåçóëüòàòàì äèññåðòàöèè áûëè ñäåëàíû äî-
êëàäû íà êîíôåðåíöèÿõ â Íîâîñèáèðñêå, Ìîñêâå, Ñàíêò-Ïåòåðáóðãå, Åêà-
òåðèíáóðãå, Íàëü÷èêå, Ìèíñêå (Áåëàðóñü), Ñåíò-Àíäðóñå, Óîðèêå, Áèðìèí-
ãåìå (Àíãëèÿ), Èñêüå (Èòàëèÿ). Ðåçóëüòàòû ðàáîòû äîêëàäûâàëèñü íà ñå-
ìèíàðàõ ¾Òåîðèÿ ãðóïï¿ è ¾Àëãåáðà è ëîãèêà¿ Èíñòèòóòà ìàòåìàòèêè ÑÎ
ÐÀÍ è ÍÃÓ.

Ñòðóêòóðà è îáú¼ì äèññåðòàöèè. Äèññåðòàöèÿ ñîñòîèò èç ââåäåíèÿ,
5 ãëàâ è ñïèñêà ëèòåðàòóðû. Îíà èçëîæåíà íà 131 ñòðàíèöàõ, áèáëèîãðà-
ôèÿ ñîäåðæèò 119 íàèìåíîâàíèé.

Ïåðåéä¼ì ê áîëåå ïîäðîáíîìó èçëîæåíèþ ðàáîòû.
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Îñíîâíîå ñîäåðæàíèå äèññåðòàöèè

Îáùàÿ ñòðóêòóðà äèññåðòàöèè. Äèññåðòàöèÿ ðàçáèòà íà ãëàâû, êî-
òîðûå â ñâîþ î÷åðåäü ïîäðàçäåëÿþòñÿ íà ðàçäåëû. Îñíîâíûå ðåçóëüòàòû
äèññåðòàöèè íàçûâàþòñÿ òåîðåìàìè. Òî÷íûå ôîðìóëèðîâêè âñåõ òåîðåì
ïðèâåäåíû â ñîîòâåòñòâóþùèõ ãëàâàõ. Âñïîìîãàòåëüíûå óòâåðæäåíèÿ �
ïðåäëîæåíèÿ è ëåììû � èìåþò òðîéíóþ íóìåðàöèþ: ïåðâîå ÷èñëî � íî-
ìåð ãëàâû, âòîðîå � íîìåð ðàçäåëà â òåêóùåé ãëàâå, òðåòüå � íîìåð óòâåð-
æäåíèÿ â òåêóùåì ðàçäåëå.

Ãëàâà 1. Ãëàâà ïîñâÿùåíà îñíîâíûì îïðåäåëåíèÿì, îáîçíà÷åíèÿì è èñ-
ïîëüçóåìûì ðåçóëüòàòàì è ñîäåðæèò òðè ñîîòâåòñòâóþùèõ ðàçäåëà. Ôîð-
ìóëèðóþòñÿ îñíîâíûå îïðåäåëåíèÿ, èñïîëüçóþùèåñÿ íà ïðîòÿæåíèè âñåé
äèññåðòàöèè. Ââîäÿòñÿ îáîçíà÷åíèÿ, â òîì ÷èñëå äëÿ íåêîòîðûõ ãðóïï,
çàäàííûõ ïîðîæäàþùèìè è îïðåäåëÿþùèìè ñîîòíîøåíèÿìè. Ïðèâîäÿòñÿ
ôîðìóëèðîâêè íåêîòîðûõ èçâåñòíûõ ðåçóëüòàòîâ, êîòîðûå èñïîëüçóþòñÿ â
äîêàçàòåëüñòâàõ, è èõ íåïîñðåäñòâåííûå ñëåäñòâèÿ.

Ãëàâà 2. Ïåðâûé ðàçäåë ñîäåðæèò äîêàçàòåëüñòâî àíàëîãà òåîðåìû
Áýðà-Ñóçóêè äëÿ ãðóïï 2-ïåðèîäà 4. Â ïîñëåäóþùèõ ðàçäåëàõ ðàññìàòðè-
âàþòñÿ ãðóïïû ñ ýëåìåíòàìè íåáîëüøèõ ïîðÿäêîâ: êàê ïðàâèëî, íå áîëüøå
7. Â ðàçäåëå 2.2 äîêàçûâàåòñÿ êîíå÷íîñòü ïîäãðóïï, ïîðîæä¼ííûõ èíâîëþ-
öèåé è ýëåìåíòîì ïîðÿäêà 3. Â ðàçäåëå 2.3 ïðèâîäÿòñÿ ðåçóëüòàòû, ñâÿçàí-
íûå ñ ïîäãðóïïàìè, ïîðîæä¼ííûìè èíâîëþöèåé è ýëåìåíòîì ïîðÿäêà 4.
Â ðàçäåëàõ 2.4-2.5 îïèñûâàþòñÿ ñâîéñòâà ñîîòâåòñòâóþùèõ ïîäãðóïï: F42

è A4. Ðåçóëüòàòû ãëàâû 2 èñïîëüçóþòñÿ ïðè äîêàçàòåëüñòâå ðåçóëüòàòîâ
ãëàâû 3 è 4.

Ãëàâà 3. Â äàííîé ãëàâå äîêàçûâàþòñÿ ñëåäóþùèå îñíîâíûå ðåçóëü-
òàòû äèññåðòàöèè. Â ïåðâîì ðàçäåëå ãëàâû äîêàçûâàåòñÿ ëîêàëüíàÿ êî-
íå÷íîñòü ãðóïï ïåðèîäà 12 áåç ýëåìåíòîâ ïîðÿäêà 12. Â ðàçäåëàõ 3.2
è 3.3 äîêàçûâàåòñÿ ðàñïîçíàâàåìîñòü ãðóïï M10 è L3(4) ïî ñïåêòðó â
êëàññå âñåõ ãðóïï, ñîîòâåòñòâåííî. Â ðàçäåëå 3.4 äîêàçûâàåòñÿ, ÷òî åñëè
µ(G) = {4, p, 9}, ãäå p ∈ {5, 7}, òî G ëîêàëüíî êîíå÷íà. Â ðàçäåëàõ 3.5 è
3.6 äîêàçûâàåòñÿ ÷òî ãðóïïà ïåðèîäà 12 ëîêàëüíî êîíå÷íà, åñëè âûïîëíåíî
îäíî èç ñëåäóþùèõ óñëîâèé, ñîîòâåòñòâåííî:
a) ïîðÿäîê ïðîèçâåäåíèÿ ëþáûõ äâóõ èíâîëþöèé èç ãðóïïû íå ðàâåí 4;
á) ïîðÿäîê ïðîèçâåäåíèÿ ëþáûõ äâóõ èíâîëþöèé èç ãðóïïû íå ðàâåí 6.

Ãëàâà 4. Â äàííîé ãëàâå äîêàçûâàåòñÿ ëîêàëüíàÿ êîíå÷íîñòü OC6 è
OC7-ãðóïï. Ðàçäåëû ñîîòâåòñòâóþò ýòàïàì äîêàçàòåëüñòâà. Â ðàçäåëå 4.5
äîêàçûâàåòñÿ òàêæå, ÷òî åñëè µ(G) = {6, 7}, òî G ÿâëÿåòñÿ ðàñøèðåíèåì
ëîêàëüíî êîíå÷íîé ãðóïïû ñ ïîìîùüþ ãðóïïû áåç èíâîëþöèé.
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Ãëàâà 5. Â äàííîé ãëàâå äîêàçûâàåòñÿ òåîðåìà, ñîäåðæàùàÿ êëàññè-
ôèêàöèþ ìèíèìàëüíûõ 3-ïîðîæä¼ííûõ ãðóïï 6-òðàíñïîçèöèé.

Àâòîð âûðàæàåò ãëóáîêóþ áëàãîäàðíîñòü ñâîåìó íàó÷íîìó êîíñóëüòàí-
òó ÷ë.�êîðð. ÐÀÍ Âèêòîðó Äàíèëîâè÷ó Ìàçóðîâó. Àâòîð òàêæå âûðàæà-
åò ñâîþ ïðèçíàòåëüíîñòü ê.ô.�ì.í. Àëåêñåþ Ìèõàéëîâè÷ó Ñòàðîëåòîâó çà
ïîääåðæêó â ïðîöåññå ðàáîòû íàä äèññåðòàöèåé.
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