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Если группа G действует на дереве, то tIо Teoperde Басса-Серра эта группа пред-

ставJIяется в виде фундаrчrентальной группы Tr(A) графа групп А. Такое оIrиса-

ние позволяет получать копредставление групп, действующих на деревьях и изу-

чать представленные группы с помощью аппарата комбинаторной теории групп. Ес-

ли граф конечен и стабилизаторы вершин конечны) то группа G является почти

свободной группой. Поэтому особый интерес представляют группы с "N{инимальны-

ми" бесконечными стабилизатораNIи вершин и рёбер бесконечны\{и циклическиNIи

грYпIаIVIи. Такие конечно порождённые группы называются обобrцёнными группаI\,{и

Баумс.тrага Солитера (GBS группами) и именно им посвящена диссертация.

Обобщённые групrrы Бауплслага Солитера активно исследуются в течении по-

следних 25 лет. В работах fi. Робинсона, fi. fiегриса, Н. Петросяна, М. Морана и

др. изучаются геометрические и го1\4ологические свойства, действия на различных
объектах. Исследования Ж. Левитта, А. fiэльгадо, Щ. Робинсона) М. Тимма и др.

I]освящены изучению cTpyKTypH1,Ix и комбинаторньIх свойств группы Tr(A) в зави-

сиN{ости от графа с метками .А. Отдельное направление работы с GBS группами

алгоритмические проблемы. Построению аJIгоритмов и вопросам разрешимости
алгоритмических проблем уделено Rни1\{ание в работах Б. Бикера, М. Форестера)

М. Клэя, Ж, Левитта и др.

fiиссертация Ф. А. Щудкина нахолится в русле упомянутых исследований. Боль-

шую её часть составляют результаты о структурных свойствах GB,S групп. Полу-

чены новые интересные результаты о классических алгоритмических проблемах д"lш

GB,S групп. Кроме того) описаны важные подклассы GB,S групп, Изучапась уни-
версальная эквивалентность GBS групп. Найдены связи между GB,S грчппами и

группами Баумс"шага Солитера. Решён рад известIIых воIIросов о GB,S группах.

Щиссертация состоит из вRедения) пяти глав, заключения и списка литературы. В

первой главе приведены необходимые определения из теории груtItI? действующих на

деревьях, указаны понятия нужные для работы со свободными конструкциями1 пере-

числены обозначения и соI)Iашения7 приведены классические резуJIьl,аты и теоремы



на которые ссылается автор.

Во второй главе изучаются группы Баумслага-Солиетра и их связь с GВ S груrrпа-

ми. !,ля групп Баумслага Солитера с взаиN,Iно простыми параметрами получено опи-

сание групп автоморфизмов подгрупп конечного индекса и указано исчерrrываюIцее

описание абстрактного соизмерителя. Изучены и классифицироваIIы с точностью до

эквиваJrентности неприволимые представJIеIIия подгрупп конечного иЕдекса групп

Баумслага-Солитера. Получен критерий вJIожения группы Баумслага Солитера в

GBS группу. Тем саN{ым решён вопрос }К. Левитта.

В третьей главе описаны централизаторы наборов элемеIIтов в GB,S группах. На-

личие такого явного описания позволило получить полную инфорл,rацию о центра-

лизаторной размерности GB^S груlтп. Указан алгоритI\,{ вычисления IIентрализатор-

ной размерности по графу с меткаN,{и. Дло GB,S групп, представленных деревьями

с метками) доказана а,,Iгоритмическая разрешит\{ость вопроса об их универса-цьrrой

эквиваJIентности) предложен конкретный ыtгоритм.

Четвертая гJIава rrосвящена изучению интересных подклассов GBS групп. Полу-

чено исчерпывающее описание lr-аппроксиN{ируемых GB,S групп. Перечислены все

группы узJrов) действуюшlие на дереве с бесконе.rными цикJIическими стабилизато-

рами вершин и рёбер.Дпо данного n найдено число подгрупп, число нормальных

подгрупrr и число кJIассов сопряженных по/\групп индекса rl произвольной неболь-

шой GBS группы. Это лаёт ответ на второй вогIрос Ж. Левитта.

В пятой главе собраны результаты диссертации об аlIгоритмических проблемах

для GBS групп. С опорой на теорию накрытий Х. Басса предJIожен подход к изу-

чению проблеплы вложения GBS групп. Найден алгоритм проверки сущсствования

вложения (и построения вложения в случае его наличия) , когда GB,S группа пред-

ставлена конечным числом редуцированных l,рафов с NIетками. Описаны возможные

изменения метки на ребре в результате скольжений. Это позволило решить проблеrr,lу

изоморфизма GB,S групп с одним мобильным ребром.

Результаты диссертации опубликованы в 13 статьях в ведупIих отечествеЕных и

зарубежных журна,,Iах fIо тематике диссертации. Ф. А. fiудкин выступиJI с доклада-
ми о полученных им резуJtьтатах на международньж а"rгебраических конференциях

и се]\{инарах7 сделал четыре пленарньж доклада: дважды в Иваново (2015 г., 2018 г.)

и дважды на Мальцевских чтениях (2016 г., 2021 г.). !,иссертант проявил активность)

самостоятельность и настойчивость в достижении основных целей диссертации) осво-

ил и при\,Iенил современные методы комбинаторной теории групп для исследования

важных и актуа",Iьных вопросов о GB,S группах. Он обладает высокой математиче-



ской культуроЙ, работоспособностью и увлеченностью наукоЙ,

Настоящая лиссертация представляет собой законченное Hayalнoe исслелование.

Тема работы актуаIIьна, а полученные в ней результаты HecoMHeHFIo I1овы и инте-

ресны) уже используются и будут использоваться в да"чьнейших исследованиях rrо

теории групп. Все доказательства изложены достаточно подробно и ясно) результа-

ты cвoeBpel\{eнHo опубликованы.

Считаю, что диссертация "Групповые и аlrгоритмические свойства обобrцённых

групп Баумслага,Солитера" удовлетворяет всем требованиям ВАК, предъявляемым

к докторским диссертациям7 а её автор Ф. А. Щудкин заслуживает присуждения

ему ученой степени доктора физико-математических наук.
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